Liga Zadaniowa — wojewo6dztwo kujawsko-pomorskie

Klasa II gimnazjum — ETAP REJONOWY

Zadania przygotowawcze na II spotkanie konkursowe

w dniu 11 stycznia 2014 r.

Tematyka: 1. Pole i obwod kota.

10.

. Mamy dwa kola o promieniu 2. Srodek kazdego z tych kot lezy na brzegu

2. Wyrazenia algebraiczne wraz ze wzorami skroéconego mnozenia.

3. Dziatania na wyrazeniach algebraicznych.

1 1 1
. Czy liczba 2013 - <1 — 22) . (1 — 32) o <1 — 20132) jest kwadratem liczby naturalnej?
, . . : . 4y x Yy 2zy
Doprowadz do najprostszej postaci wyrazenie |z 4+ y — : — — , a
T+y r+y y—x x?—y?

nastepnie zbadaj, czy warto$é tego wyrazenia dla z = v/34 11y = v/3 — 1 jest liczba wymierng?

Z trzech okregdéw o jednakowych promieniach réwnych 1 dwa sg sty-
czne zewnetrznie, a trzeci ma srodek w punkcie stycznosci (rysunek

obok). Oblicz pole i obwdd otrzymanego w ten sposéb obszaru.

Uzasadnij, ze dla dowolnych liczb naturalnych n, m réznica kwadratéow ich sumy oraz réznicy jest
podzielna przez 4.

Uzasadnij, ze dla kazdej liczby = wiekszej od 3 liczba 23 — 322 — 2 4 3 jest dodatnia.

Oblicz pole zacieniowanego fragmentu rombu (rysunek obok).

Na srednicy AB kota obrano punkty C'i D tak, ze |AC| =6, |CD| =8,
|DB| = 10. Na kazdym z odcinkéw AC, C'D i DB zbudowano potkole
(patrz rysunek). Poréwnaj pola i obwody obszaréw zacieniowanego i nieza-

— A
cieniowanego w kole.

drugiego. Oblicz obwdd i pole czesci wspolnej tych kot.

, : : : . a—b a+b a® + b? ab
Doprowadz do najprostszej postaci wyrazenie + : +1]-
a+b a-—0» 2ab

a nastepnie wyznacz jego warto$¢ dla a = %, b=0,375.

Ktoéra z liczb 3100 — 2150 czy 359 427 jest wicksza?



11. Niech P bedzie polem obszaru zacieniowanego, a S polem obszaru zakreskowanego

(czes$é najwiekszego kota). Srednice kot sg réwne: 6, 4, 4, 2. Uzasadnij, ze P = S.

12. Uzasadnij, ze liczba 36 — 1 jest podzielna przez 64.
13. Czy liczba 22010 4+ 1520 jest liczbg pierwsza?

14. Wielokat ABCDFEF jest szesciokatem foremnym i jego obwdd jest réwny 36.

Kazdy wierzchotek szesciokata jest srodkiem okregu o promieniu réwnym poto-

wie dtugosci boku. Ile jest rowny obwdd i pole zacieniowanej figury?

15. Doprowadz wyrazenie do najprostszej postaci, a nastepnie oblicz jego wartos¢ dla podanych war-

tosci zmiennych:

a !l —p1 a’b? a?— b2\ "'
: . = —-1,b=1
2) a3 +b3 (a+0b)?—3ab < 2ab ) a=v5-1, V5,

ab ab a? + b? 4
b . — i a=——.b=0,6
) [(a_l—a—b) <a+b a)] a2—62’a 5’ Y

4 2
¢) [z +y— Y. S 3 + QTyQ ,a=0,6, b=—0,4. ¢
rT+y r+y yYy—xr % Y

16. W tréjkacie réwnobocznym o boku dtugosci 6 érodek O boku AB jest jedno-

czesnie $rodkiem kota o promieniu 3. Oblicz pola i obwody zakreskowanych

powierzchni S; oraz Ss.

17. Czy liczba: ~ a) 2009 - (1—22> (1—32> (1—42) (1_20092>’

b)3.<1+§) (1+§> (1+§>.....(1+20207)

jest liczba pierwsza?

18. Oblicz pole i obwdd zakreskowanych pétksiezycéw (patrz rysunek obok), gdzie

dhugos$é¢ boku kwadratu jest rowna 10 cm, zas zewnetrzne tuki sa pétokregami

zbudowanymi na bokach kwadratu, a wewnetrzny tuk jest okregiem opisanym

na kwadracie.

Uwaga. W przygotowaniach do II spotkania konkursowego mozna wykorzystac¢: Zbior zadan - ,Liga
Zadaniowa” - zad. 52 - 81 na str. 29 - 31 i zad. 211 - 239 na str. 91 - 95 oraz ,,Kolo matematyczne w
gimnazjum”.

Dodatkowe zadania przygotowawcze na etap wojewdodzki - ,Kolo matematyczne w gimnazjum”

- zadania 591, 585, 595, 565, 118 oraz przyktad 10 ze strony 139 i przyktad 7 na stronie 18.



