Liga Zadaniowa-wojewdédztwo kujawsko-pomorskie

Klasa VI
19. 02. 2011 r. Etap rejonowy
111 spotkanie konkursowe

1. Pole pewnego kwadratu powickszone o 5 jest nie mniejsze od pola trojkata prostokatnego, Ktorego
pierwsza przyprostokatna jest 2 razy dluzsza, a druga o 1 centymetr dtuzsza od boku tego kwadratu. Jaka
moze by¢ najwigksza dlugos$¢ boku tego kwadratu?

2. Na tablicy napisano 10 kolejnych liczb naturalnych. Kto$ start jedna z nich 1 wowczas suma pozostatych
byta rowna 2011. Jakie liczby zostaty na tablicy?

3. Szesécienny klocek o dtugosci 7 cm pomalowano na niebiesko, a nastepnie rozci¢to na mate szes$cianiki o
dhugosci 1cm. Ile matych szescianikéw nie ma pomalowanej ani jednej Sciany?
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5. Znajdz wszystkie liczby dwucyfrowe, ktore sg rowne podwojonej sumie swoich Cyfr.

6. Na uszycie 6 spddnic i 5 zakietow potrzeba 15 m 2 dm materiatu, a na uszycie 12 spddnic i 7 zakietow
potrzeba 25 m 6 dm materiatu, przy czym rozmiary spodnic i zakietow sg jednakowe. Ile metréw materiatu
potrzeba na jedng spddnicg, a ile na jeden zakiet?

Uwaga: Wszystkie odpowiedzi do zadan powinny by¢ uzasadnione.
Czas trwania zawodow 90 minut.

Zadania niespodzianki na spotkanie konczace Lige Zadaniowa w roku szkolnym 2010/2011.

1. Podaj liczbe trzycyfrowa, ktora ma wtasnos¢: roznica jej 1 liczby 7 jest podzielna przez 7, takze
roznica jej 1 liczby 8 jest podzielna przez 8 oraz rdznica liczby 1 liczby 9 jest podzielna przez 9.
Ile takich liczb istnieje?
2. lle liczb naturalnych miedzy 11 100 zawiera cyfrg 5?
3. Najwigkszym $redniowiecznym dzwonem w Polsce jest zawieszony na wiezy
katedry $w. Janow w Toruniu Tuba Dei. Zazwyczaj materialem
do wykonania dzwonow jest odmiana brazu cynowego, tzw. spiz (stop o
nastepujacych proporcjach: ok. 0,8 miedzi i ok. 0,2 cyny, do ktorego czasem
dodaje si¢ niewielkie ilosci srebra i ztota). Torunski Tuba Dei pochodzacy z
1500 r. wazy okoto 7,5 t. Masa krakowskiego dzwonu Zygmunt wynosi okoto
10,9t. Oblicz, ile ton miedzi zawiera Tuba Dei.

a) O ile procent ciezszy jest Zygmunt od Tuba Dei?
b) O ile procent Izejszy jest Tuba Dei od Zygmunta?
¢) Jaka bytaby masa dzwonu zawierajacego 350 kg cyny?

4. lloczyn liczby naturalnej przez sumg jej cyfr wynosi 2010. Wyznaczy¢ wszystkie liczby o tej

wlasnosci.
5. W ilu dwucyfrowych liczbach suma cyfr jest wielokrotnoscig 6?

6. lle r6znych rozwigzah ma to dzielenie OSA : TO = AO? Rézne litery zastepuja rozne cyfry oraz
zadna liczba nie zaczyna si¢ od zera.
7. Na pewnym zebraniu bylo stu politykow. Kazdy z nich byt uczciwy badz nieuczciwy.
Znamy dwa fakty:
a) Co najmniej jeden z politykow byl nieuczciwy.
b) Co najmniej jeden z dwdch dowolnych politykéw byt uczciwy.

Czy znajac te fakty mozna powiedzie¢ ilu politykéw byto uczciwych, a ilu nieuczciwych?



8. W koszyku sg piteczki zielone, czerwone i niebieskie, razem 46. Zielonych piteczek jest tyle samo,
co czerwonych i niebieskich razem, czerwonych jest 0 5 mniej niz niebieskich. Ile piteczek
kazdego koloru jest w koszyku?

9. Mamy 8 odcinkéw, ktorych dlugos$ci sg liczbami catkowitymi centymetréw. Najdtuzszy z nich ma

dhugos¢ 20 cm. Udowodnij, ze istniejg wsrod nich 3 odcinki, z ktérych mozna zbudowac trdjkat.

10. Mamy naczynie o pojemnosci 24 litry pelne wody i 3 puste naczynia o pojemnosci 13, 1115
litrow. Podziel wodg na trzy rowne czesci. Sprobuj to wykonac, przelewajac jak najmniej razy.

11. Mamy 4 podobne monety. Trzy z nich wazg po 5 g, a masa czwartej monety jest r6zna od tych
trzech. Jak za pomoca wagi i jednego odwaznika o masie 5 g wazac dwa razy, znalez¢ fatszywa
monete 1 ustali¢ czy jest ona cigzsza czy lzejsza od pozostatych?

12. Karton o wymiarach 30 cm na 21 cm trzeba pocia¢ tak, aby otrzymac jak najwiecej biletow o
wymiarach 6 cm na 8 cm. Ile mozna wyciaé takich biletow?

13. Na ile sposobdéw mozna rozmieni¢ 10 groszéwke?

14. Symbol 50! oznacza iloczyn liczb catkowitych od 1 do 50 wiacznie. Gdybys rzeczywiscie wykonat
to dziatanie, to ile zer otrzymatbys$ na koncu?

15. Kartke papieru o wymiarach 16 cm na 32 cm przecieto na pol. Jedng z tych czesci przecieto znowu

na pot i powtarzano t¢ czynnos¢ tyle razy, az otrzymano ostatecznie prostokat wymiarach 1 cm na
2 cm. Ile cig¢ w sumie wykonano?

16. Liczba nadwymiarowa to taka liczba, ktorej suma dzielnikow wlasciwych (czyli z wytaczeniem
samej liczby) jest wigksza od niej samej. Na przyklad dzielnikami liczby 8,s3 1,214, za§ 1+2 +4
to mniej niz 8, a zatem 8 nie jest liczbg nadwymiarowq. lle jest liczb nadwymiarowych mniejszych
od 30?

17. Jedna z 27 monet jest falszywa 1 trochg¢ cigzsza od innych. Wazac w reku nie mozna jej odréznic¢ od
innych. Jak ustali¢, ktora moneta jest falszywa, wazac trzy razy na wadze szalkowej bez

odwaznikow?

18. W sali kinowej mamy 7 rzedow po 10 miejsc w kazdym rzedzie. Na poranny seans przyszta grupa
50 ucznidw. Ta sama grupa przyszta do tej sali na popotudniowy seans. Udowodnié, ze w tej grupie
znajdzie si¢ dwoje dzieci, ktore zarowno na porannym seansie jak i na popotudniowym seansie
siedziaty w tym samym rzedzie (niekoniecznie o tym samym numerze, np. rano mogly siedzie¢ w
rze¢dzie o numerze 1, a po potudniu w rze¢dzie o numerze 5).

19. Jurek ma kalkulator, ktory mnozy przez 3, dodaje do danej liczby liczbg¢ 3 lub dzieli liczbe przez 3,
jesli jest ona podzielna przez 3. Czy przy pomocy tego kalkulatora mozna z liczby 1 otrzymac
liczbe 13?

20. Pewien ,,madrala” twierdzi, ze istniejg liczby naturalne a, b, ¢ takie, ze a nie dzieli si¢ przez c, b
nie dzieli si¢ przez ¢, natomiast a ' b dzieli si¢ przez . Czy ma on racje¢?

21 . Mamy do dyspozycji 3 kolory. Na ile sposoboéw mozna pomalowa¢ $ciany sze§cianu, uzywajac
kazdego koloru dwukrotnie, przy czym kazda $ciana jest pomalowana wytgcznie jednym kolorem?

22. Czy liczby naturalne od 1 do 23 mozna podzieli¢ na dwie roztgczne grupy tak, by suma liczb w
jednej z nich byla o 21wigksza od sumy liczby drugiej grupy?

Zapraszamy do udziatu w zakonczeniu Ligi Zadaniowej W roku szkolnym
2010/2011!

Uwaga |: W kaidq sobote o godzinie 10 poczgwszy od 29 paidziernika w Gimnazjum Akademickim w Toruniu przy ulicy
Szosa Chelminska 83 odbywajq si¢ zajecia kola matematycznego twigzanego 7 Ligg Zadaniowq. Serdecznie zapraszamy. .



