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3. Liczby naturalne od 1 do 2016 podzielono w pary. W ka»dej parze obliczono sum¦ a nast¦pnie

obliczono iloczyn tych sum. Czy post¦puj¡c w ten sposób mo»na otrzyma¢ iloczyn b¦d¡cy

kwadratem liczby naturalnej?

4. Rozstrzygnij powy»szy problem dla liczb naturalnych od 1 do 2014.

5. Ile jest par liczb caªkowitych (x, y), które speªniaj¡ równanie 15x2 − 7y2 = 9?

6. Rozwi¡za¢ w liczbach natralnych równanie (x2 + y2)(y2 + z2) = 25.

7. Rozwi¡za¢ rebus AB · CD = 2015.

8. Wyznaczy¢ liczb¦ naturaln¡ n, dla której n− 1 jest podzielne przez 15 i 1001 dzieli si¦ przez

n+ 1.

9. Na ile sposobów mo»na przedstawi¢ liczb¦ 100 jako sum¦ pewnej liczby kolejnych liczb

naturalnych?

10. Pewna liczba trzycyfrowa jest liczb¡ pierwsz¡ i ma ró»ne cyfry, przy czym jej cyfra jed-

no±ci jest równa sumie cyfr dziesi¡tek i setek. Wyznaczy¢ cyfr¦ jedno±ci tej liczby i poda¢

przynajmniej jedn¡ liczb¦ pierwsz¡ o powy»szych wªasno±ciach.

11. Punkty P, Q i R le»¡ odpowiednio na bokach BC, CA i AB trójk¡ta równobocznego ABC

tak, »e |BP | : |PC| = |CQ| : |QA| = |AR| : |RB| = 1 : 2. Wyznacz iloraz
P4PQR
P4ABC

.

12. Na boku BC trójk¡ta ABC obrano punkt L taki, »e odcinek AL jest dwa razy dªu»szy od

±rodkowej CM . Ponadto okazaªo si¦, »e |^ALC| = 45◦. Udowodni¢, »e odcinki AL i CM s¡

prostopadªe.



13. W sªowie MATEMATYKA zast¡pi¢ litery cyframi lub znakami dodawania b¡d¹ odejmo-

wania tak, aby warto±¢ otrzymanego wyra»enia byªa równa 2014. Oczywi±cie ró»nym literom

odpowiadaj¡ ró»ne litery lub znaki, a tym samym literom te same cyfry lub znaki. Poda¢

przykªad takiego wyra»enia.

14. W wypukªym czworok¡cie ABCD przek¡tne s¡ prostopadªe. Na bokach AD i CD obrano

odpowiednio punkty M i N takie, »e k¡ty ABN i CBM s¡ proste. Udowodni¢, »e odcinki

AC i MN s¡ równolegªe.

15. Na bokach AD i CD równolegªoboku ABCD jako na podstawach zbudowano na zewn¡trz

tego równolegªoboku trójk¡ty równoboczne ADM i CDN . Udowodni¢, »e trójk¡t BNM jest

równoboczny.

16. Na bokach BC i CD kwadratu ABCD wybrano punkty M i N tak, »e |^MAN | = 45◦.
Udowodni¢, »e odlegªo±¢ punktu A od prostej MN jest równa dªugo±ci boku kwadratu.

17. W trapezie ABCD, w którym AB ‖ CD, punkty K i L s¡ ±rodkami odpowiednio boków

BC i CD. Oblicz
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.

18. Danych jest sto liczb. Tworzymy sto nowych liczb powi¦kszaj¡c ka»d¡ z danych liczb o 1.

Okazaªo si¦, »e suma kwadratów pocz¡tkowych stu liczb oraz suma kwadratów nowych

stu liczb s¡ sobie równe. Jeszcze raz ka»d¡ z nowych liczb powi¦kszamy o 1. Co mo»na

powiedzie¢ o sumie kwadratów trzeciej grupy stu liczb w stosunku do sumy kwadratów stu

liczb z pocz¡tkowej grupy?

19. Ojciec Wirgiliusz rozdaª swoim dzieciom 47 czekoladek, przy czym ka»da dziewczynka otrzy-

maªa o jedn¡ czekoladk¦ wi¦cej od ka»dego chªopca. Nast¦pnie rozdaª im 74 batoniki, przy

czym ka»dy chªopiec dostaª o jednego batonika wi¦cej od ka»dej dziewczynki. Ile dzieci miaª

Ojciec Wirgiliusz?

20. Na tablicy napisano dwie liczby 2014 i 2015. Dwaj uczniowie Adam i Bartek graj¡ w nast¦-

puj¡c¡ gr¦: naprzemian podchodz¡ do tablicy - zaczyna Adam - i wykonuj¡ w czasie jednego

podej±cia jedn¡ z nast¦puj¡cych czynno±ci:

• albo ±cieraj¡ jedn¡ z liczb wpisuj¡c w jej miejsce ró»nic¦ mi¦dzy start¡ liczb¡ i niezerow¡

cyfr¡ jednej z liczb,

• albo ±cieraj¡ liczb¦ parzyst¡ wpisuj¡c zamiast niej jej poªow¦.

Wygrywa ten z graczy, który pierwszy zapisze na tablicy liczb¦ jednocyfrow¡. Który z graczy

Adam, czy Bartek ma strategi¦ wygrywaj¡c¡?

�yczymy udanych wakacji!

Zapraszamy do udziaªu w Lidze Zadaniowej
w roku szkolnym 2015/2016!


