10.
11.

12.

13.

14.

. Wyznaczy¢ reszte z dzielenia liczby 169'3 + 1

Liga Zadaniowa — konkurs przedmiotowy z matematyki
Wojewddztwo kujawsko-pomorskie

Klasa II gimnazjum

Zadania niespodzianki na spotkanie konczace Lige Zadaniowa
w roku szkolnym 2016/17

. Podaj przyktad trzech kolejnych liczb naturalnych, z ktérych kazda jest podzielna przez

kwadrat liczby naturalnej wigkszej niz 1.

. Ustawi¢ w ciag wszystkie liczby naturalne od 1 do 100 tak, aby réznice miedzy dwiema kolej-

nymi liczbami byly réwne 2 lub 3. (Zawsze od liczby wigkszej odejmujemy liczbe mniejsza. )

. Na tablicy piszemy kolejno liczby: 1, 2, 4, 8, 16, 23, 28, .. .. Kazda liczba oprbcz pierwszej jest

suma liczby poprzedzajacej ja i sumy jej cyfr. Czy na tablicy pojawi sie liczba 2001200220037

6256 przez liczbe 85.

Wyznaczy¢ dwie liczby naturalne dwucyfrowe, jesli wiadomo, ze suma pozostatych liczb
dwucyfrowych jest 50 razy wieksza od jednej z tych liczb.

Czy mozna znalezé cztery rozne liczby naturalne takie, by suma dowolnych dwoch z nich
byta potega liczby 37

Czy istnieja takie cyfry a i b (a < b), dla ktérych réznica @a...a — bb...b jest liczba
b cyfr a cyfr
pierwsza?

Czy mozna znalez¢ pie¢ roznych liczb naturalnych, dla ktérych iloczyn dwoch najwickszych
z nich jest rowny sumie tych pieciu liczb?

Zmalez¢ wszystkie pary liczb naturalnych a, b, dla ktérych zachodzi réwnosé

1
NWW (a,b) = NWD(a,b) = ab.

Wyznaczyé najwiekszy wspolny dzielnik liczb 268 — 11 291 — 1.
Uzasadnié, ze dla dowolnej liczby naturalnej n > 1, liczba n* + 4 jest liczbg zlozona.

Wyznaczy¢ wszystkie pary liczb naturalnych m, n, ktére spetniaja rownanie
mn —n —m = 2017.

Czy istnieje liczba naturalna n taka, ze zapis dziesietny sumy
14+34+5+7+...4(2n —3) 4+ (2n — 1) konczy sie uktadem cyfr 20177

Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne a, dla ktérych dwa sposrod ponizszych zdan sa praw-
dziwe, a jedno jest fatszywe:

(a) a+ 41 jest kwadratem liczby naturalnej.

(b) a — 21 jest podzielne przez 10.

(¢) a+ 48 jest kwadratem liczby naturalne;j.



15.

16.

17.

18.

19.

20.

Udowodnié, ze jezeli a > b > ¢, to zachodzi nieréwnosé

a—+ > c+4.

a—b+b—c

Udowodnié, ze dla dowolnych liczb rzeczywistych a, b, ¢ zachodzi nieréwnosé

a* + b + ¢ > a’be + b*ac + ab.
Niech P bedzie srodkiem boku AB w kwadracie ABCD i niech E bedzie rzutem prostopa-
dtym wierzchotka C' na prosta DP. Wyznacz miare kata AEP.

Niech a, b beda przyprostokatnymi, a ¢ przeciwprostokatng w trojkacie prostokatnym, zas
h wysoko$cig opuszczong na przeciwprostokatna. Udowodnié, ze a + b < ¢+ h.

W wypuklym czworokacie ABC'D katy BAD i ABC' maja réwne miary. Ponadto wiadomo,
ze |BC| =1, |AD| = 3. Udowodni¢, ze dtugo$¢ boku C'D jest wigksza niz 2.

Niech AM bedzie srodkowa w trojkacie ABC. Udowodnié, ze |AM| < 1(|AB| + |ACY).

Serdecznie zapraszamy

na uroczyste podsumowanie Ligi Zadaniowej
w roku szkolnym 2016/2017!



