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Liga Zadaniowa — konkurs przedmiotowy z matematyki
Wojewddztwo kujawsko-pomorskie
Klasa VI szkoly podstawowej
Zadania niespodzianki na spotkanie konczace Lige Zadaniowg
w roku szkolnym 2018/2019
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Cyfra jednodci liczby szesciocyfrowej jest 2. Jesli te cyfre przeniesiemy na poczatek zapisu dziesietnego, to
otrzymamy liczbe trzy razy mniejsza od liczby poczatkowej. Wyznaczy¢ wszystkie liczby szesciocyfrowe
o takiej wtasnosci.

. Wyznaczy¢ wszystkie liczby postaci 523 * xx, ktére sg podzielne przez kazda z liczb: 7, 8, 9.

Suma cyfr liczby dwucyfrowej oraz suma cyfr kazdego z iloczynéw tej liczby przez 2, 3, 4, 5,6, 7, 8,9
jest taka sama. Wyznaczy¢ wszystkie liczby dwucyfrowe o tej wlasnosci.

Uzasadni¢, ze wsréd dowolnych 11 liczb naturalnych istniejg takie dwie liczby, ktorych roznica jest
wielokrotnoscia liczby 10.

Uzasadni¢, ze wérdod kazdych kolejnych dziesieciu liczb dodatnich catkowitych istnieje liczba, ktéra nie
ma wspolnego dzielnika réznego od 1 z zadng z pozostatych liczb.

Wyznaczy¢ dwie liczby naturalne m i n, z ktérych zadna nie jest wielokrotnoscia drugiej i takie ze
NWW(m,n) = 630 i NWD(m,n) = 18.

. Ile liczb pierwszych znajduje sie¢ w kazdym z ponizszych ciagow?

(a) 23,253,2553,25553, 255553, . ..
(b) 41,451,4551, 45551, 455551, . ..
(¢c) 17,187,1887, 18887, 188887, ...

. Wiadomo, ze liczby p oraz 10p + 1 sg pierwsze oraz p > 3. Udowodnij, ze 5p+ 1 nie jest liczba pierwsza.

Przez jaka liczbe caltkowita wystarczy pomnozyé liczbe 9 (99, 999 itd.), aby otrzymaé liczbe, ktorej
zapis dziesietny zawiera same jedynki.

Wyznaczy¢ wszystkie liczby naturalne z, y takie ze 22 + y? = 74.
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Czy istnieje liczba naturalna, dla ktorej zapis dziesietny jej kwadratu zaczyna sie uktadem cyfr 123456789
i konczy si¢ uktadem cyfr 9876543217

Udowodnié, ze
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Zmalez¢ dwie liczby dwucyfrowe wiedzac, ze suma wszystkich pozostatych liczb dwucyfrowych jest 50
razy wieksza od jednej z tych szukanych liczb.

Uzasadnié¢, ze w dowolnej liczbie pigédziesieciocyfrowej, ktérej zapis nie zawiera cyfry 0, mozna wykresli¢
pewna liczbe cyfr tak, aby pozostate zapisane w tej samej kolejnosci tworzyty liczbe podzielng przez 101.

Przy stole siedziato pie¢ dziewczynek i kilku chtopcéw. Na stole na talerzu lezato 30 butek. Kazda
dziewczynka podata kazdemu znajomemu chtopcu jedng butke z talerza. Nastepnie kazdy chtopiec podat
jedng butke z talerza kazdej nieznajomej dziewczynce. Wtedy okazato sie, ze na talerzu juz nie ma butek.
Ilu chtopcow siedziato przy stole?

W parku ros$nie 18 debéw. Na kazdym z nich byto tyle samo zotedzi. W pewnym momencie powiew
wiatru stracit z pewnych debow potowe zotedzi, z innych debéow % zotedzi, a z pozostalych debéw nie
1

spadt ani jeden zoledz. Wiadomo tez, ze ze wszystkich dgbow spadta w sumie 5 wszystkich zotedzi. Z ilu

debéw wiatr nie stracit ani jednego zotedzia?

Na stole lezy 20 patyczkow. Gracze kolejno, na przemian, biorg ze stotu jeden albo dwa patyczki. Wy-
grywa ten z graczy, ktory zabierze ostatnie patyczki ze stotu. Ile patyczkéw powinien wzia¢ w pierwszym
ruchu pierwszy gracz i jak powinien gra¢, aby zapewnic¢ sobie wygrang?

Na stole mamy 2019 monet. Andrzej i Bartek graja w nastepujaca gre: kolejno i na przemian podchodza
do stotu i biorg pewng liczbe monet, przy czym Andrzej moze wziaé nieparzysta liczbe monet z tym, ze
liczba ta moze by¢ jedng sposréd 1,3,5,...,99; Bartek moze wzigé¢ parzysta liczbe monet, przy czym
liczba ta moze by¢ jedna z liczb 2,4,6,...,100. Przegrywa ten z chtopcéw, ktéry nie moze wykonaé juz
ruchu. Gre zaczyna Andrzej. Ktéry z chtopcéw ma strategie wygrywajaca?

Kazdy punkt ptaszczyzny pokolorowany jest na czerwono lub zielono. Udowodnié¢, ze istnieja dwa punkty
tego samego koloru lezace w odlegtosci 1 od siebie.

Udowodnié¢, ze jesli sSrodkowa w trojkacie jest réwna potowie boku, do ktérego te srodkowa poprowadzo-
no, to jeden z katéw tego trojkata jest réwny sumie dwoch pozostatych katow tego trojkata.

W kazdym wierzchotku 2019-kata foremnego wpisana jest liczba dodatnia, przy czym kazda z tych liczb
rowna jest sredniej arytmetycznej dwoch liczb wpisanych w sgsiednich wierzchotkach. Udowodnié¢, ze we
wszystkich wierzchotkach wpisana jest ta sama liczba.

W koszyku mamy 16 jabtek. Przy pomocy jednego wazenia mozna ustali¢ tylko ile wazg tacznie 3 jablka.
Waga ta nie podaje wyniku, gdy polozymy na niej inng liczbe jabtek. Jak przy pomocy 8 wazen ustali¢
ile tgcznie wazg wszystkie jabtka?

Na prostej p mamy 5 punktow czerwonych, a na prostej ¢ mamy 6 punktow zielonych. Proste pi ¢ sa rézne
i rownolegle. Prowadzimy odcinki taczace niektére punkty czerwone z pewnymi punktami zielonymi. Czy
mozna to uczyni¢ tak, aby rozne punkty zielone byty potaczone z rézng liczba punktow czerwonych,
natomiast kazdy punkt czerwony byt potaczony z taks sama liczba punktéw zielonych?

Tablice o wymiarach 5 x 5 podzielono na kwadraciki jednostkowe. W kazdy kwadracik wpisujemy liczbe
1 lub —1. Nastepnie obliczamy dla kazdego wiersza i dla kazdej kolumny iloczyn liczb znajdujacych sie
w tym wierszu (to samo czynimy dla kazdej kolumny). Czy moze sie zdarzy¢, ze suma tych dziesieciu
iloczynéw jest réwna zero?

Serdecznie zapraszamy na uroczyste podsumowanie Ligi Zadaniowej
w roku szkolnym 2018/2019!



