Liga Zadaniowa — wojewodztwo kujawsko-pomorskie

Klasa I gimnazjum

Zadania przygotowawcze na Il spotkanie konkursowe

Tematyka: w dniu 02 lutego 2013 r.
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1. Obliczanie pol wielokatow.

2. Uklad wspotrzednych.

3. Dzialania na wyrazeniach algebraicznych.

4. Katy wierzcholkowe, naprzemianlegle, przylegte, odpowiadajace.
5. Katy wewnetrzne i zewnetrzne rdznyveh wielokatow.

. Oblicz pole czworokata ABC'D majac dane wspolrzedne punktow A = (-2, —3), B = (7. -4), € = (1.1},

D=(-1,-7).
. Uzupehlij kwadraty magiczne:
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Punkty A = (-2,4), B = (4,4) sa wierzcholkami trojkata ABC, ktorego pole jest rowne 24. Znajdz
wspotrzedne punktu C' wiedzae, ze:

a) trojkat ABC jest réwnoramienny 1 odeinek AR jest jego podstaws,

b) tréjkat ABC jest prostokatny,

c) plerwsza wspolrzedna punktu €' jest réwna -3.

Uwaga: Kazdy z podpunkicw trakiujemy joko osobne zadanie.

. Dany jest prostokat ABCD o polu 5. Punkty E, F, ¢ 1 H dziela odpowiednio boki AB, BC, CD. 1 DA

w stosunku 1 : 2, tzn. % = “'?—; = Ig_}l = ﬁ—i‘l = % Oblicz pole rownolegloboku EFGH.

W czworokacie ABC' D katy przy wierzchotkach A 1 B sg proste. Jaki jest stosunek pdl trojkatow ADEB i
AC B, jezeli wiadomo, ze pole czworokata ABCD jest trzykrotnie wieksze niz pole trojkata AC'B?

W tréjkacie réwnoramiennym ABC, w ktérym |AC| = |BC|, poprowadzono dwusieczng AD kata przy
wierzcholkn A. Wiadomo dodatkowo, ze [AD| = |AB|. Jaka jest miara kata AC'B?

Dane sa punkty o wspolrzednyeh (-3, —1), (3, 1), (1,3). Wyznacz wszystkie rownolegloboki, ktorych
trey wierzcholki znajduja sie w podanych punktach.

Zapisz 1 doprowadz do najprostsze] postaci wyrazenie algebraiczne, na ktorego podstawie mozna obliczyc
kwote splaconych pieniedzy, jesli umowa miedzy diuznikiem a wierzycielem zaklada, ze pierwsze trzy raty
beda jednakowej wysokosci, a kazda nastepna bedzie rowna polowie poprzedniej, oraz ze wszystkich rat
jest 10.
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W trajkacie ABC kat A ma miare 60°, a kat B ma 70°. Przedluzono bok BC poza (' i znaleziono na tym
przedluzeniu punkt D taki, ze |C'D| = |C'A|. Oblicz miary katow trojkata ACD.

Miary zewnetrznych katow trajkata pozostaja w proporcji 6 : 7 : 11. Znajdz miare kata miedzy dwusiecz-
nymi wychodzacymi z wierzcholkdw mniejszych katéw wewnetrznych tego trajkata.

W trojkacie rownoramiennym ABC, gdzie |AB| = |BC|, miara jednego z katéw zewnetrznych jest rdwna
100°. Wyznacz miary katow wewnetrznych trojkata.
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W trapezie rownoramiennym ABC'D o podstawach AB 1 CD mamy |BC| = |CD| = |DA| i przekatna
AC jest prostopadia do boku BC. Oblicz miary katow tego trapezu.

Obwdd prostokata ma 112 em. Dwusieczna jednego z jego katow wewnetrznych dzieli diuzszy bok w
stosunku 2 : 3. Oblicz dlugoesei bokdw tego prostokata.

W trojkacie ostrokatnym ABC wysokosé C'D tworzy z bokiem AC kat o mierze 30°. Kat wewnetrzny przy
wierzcholtkn B w tym trdjkacie jest dwukrotnie wiekszy niz kat wewnetrzny przy wierzchotlkn C. Wyznacz
miary katéw wewnetrznych trojkata ABC.

W trojkat o katach 407, 70°, 70° wpisano okrag i polaczono punkty styeznoscei trojkata i okregu. Oblicz
miary katow powstalego trojkata.

Czy istnieje szesciokat wypukly, w ktorym cztery katy wewnetrzne sa proste?

lle jest rdinyveh trojkatéow prostokatnych o polu 2020, ktérveh przyprostokatne maja dlugoéei bedace
liczbami naturalnymi? o <

M

Dany jest prostokat ABC' D. Odeinki poprowadzone z punktow M 1 N do wierz-
cholkéw prostokata dziela ten prostokat na osiem czesel. Na rysunku zaznaczono

:
K M B

pola trzech z nich. Jakie jest pole zacieniowanej czesci?
Niech P bedzie dowolnym punktem czworokata wypuklego ABC D. Punkt ten polaczono z punktami K, L,
M, N, bedacymi srodkami odpowiednio bokdw AB, BC, CD i DA. Udowodnij, Ze suma pdl czworokatow
AKPN i CMPL jest rowna sumie pol czworokatow BLPK i1 DM PN.

Przekatna czworokata wypuklego dzieli na polowe odeinek aczacy srodki przeciwleglyveh bokdw tego czwo-
rokata. Udowodnij, ze przekatna dzieli ten czworokat na dwa trdjkaty o réwnych polach.

Uwaga. W przvegotowaniach do II spotkania konkursowego moizna wykorzystac:

Zbidr zadan - Liga Zadaniowa” - str.69-73 1 76-90;
JHKolo matematyczne w szkole podstawowe)” - str.145-166;
HKolo matematyczne w gimnazjum” - str. 117-132.



