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1. Niech a, b, c będą dowolnymi cyframi różnymi od 0. Udowodnij, że liczba

k = abc+ bca− 2 · cab jest podzielna przez 27.

2. Znajdź wszystkie pary dodatnich liczb całkowitych m, n, takich, że m < n oraz

NWD(m,n) = 18 i NWW (m,n) = 9072.

3. Trójkąty ABC i ADC są równoramienne, |AC| = |BC|
i |AD| = |CD|. Miara kąta ADC jest trzy razy większa od
miary kąta ACB oraz |∢DAB| = 24◦. Odcinki AD i BC
przecinają się w punkcie O. Uzasadnij, że |AO| = |AB|.
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4. Różnica dwukrotności pewnej liczby i trzeciej części tej liczby, pomniejszona o trzy-

krotność czwartej części tej różnicy, jest równa 30. Znajdź tę liczbę.

5. Średnia wieku czterech zawodników drużyny szermierczej i ich trenera jest o cztery

lata większa od średniej wieku tych czterech zawodników oraz asystenta trenera.

O ile lat trener jest starszy od swojego asystenta?

6. Czworokąt ABCD jest równoległobokiem o po-

lu równym 420. Punkt M należy do boku AD

i |MD| = 2|AM |. Punkt N należy do boku CD
i |NC| = 2|DN |. Odcinki AN i MC przecinają
się w punkcie O. Oblicz iloraz pól czworokątów

MOND i ABCO.
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Uwaga 1. Wszystkie odpowiedzi oraz kolejne etapy rozwiązań zadań powinny być uzasadnione.

Uwaga 2. Czas trwania konkursu - 120 minut.

Uwaga 3. Nie można używać kalkulatorów.

Życzymy powodzenia!


